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Тема: Конформное отображение 

 

Задание.  Найдите взаимно-однозначное конформное отображение, 

переводящее 1D  на 2D .  

{ }11 <= zD , { }0Im,1||2 ><= zzD . 

 

Решение. 

Изобразим область { }11 <= zD . Пусть iyxz += , тогда условие 1<z  

равносильно условию 122 <+ yx . Поскольку обе части неравенства 

неотрицательны, возведем их в квадрат. Тогда неравенство 122 <+ yx  

равносильно неравенству 122 <+ yx . Таким образом, область 1D  представляет 

собой внутренность круга 122 <+ yx , а область 2D  - полукруга 

{ }0Im,122 ><+ zyx . 

Известно, что существует единственное дробно-линейное отображение, 

которое три разные точки 321 ,, zzz  переводит соответственно в три разные 

точки 321 ,, www . Это отображение задается формулой:  

 

 

Пусть 1,,1 321 =−=−= zizz , а 1,0,1 321 ==−= www , тогда отображение 

11

11

11

01

0

1

+
+⋅

+
+=

+
−⋅

−
+ i

iz

z

w

w  переводит внутренность круга  122 <+ yx  в верхнюю 

полуплоскость { }0Im >w .  
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То есть  
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Известно, что отображение 
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1  переводит внутренность 

полукруга { }0Im,122 ><+ zyx  в верхнюю полуплоскость { }0Im >w .  

 

Значит, обратное к нему отображение 12 −−− zz  переводит верхнюю 

плоскость в полукруг. В нашем случае wz = . Искомое отображение  
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Ответ: 
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